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EXERCICE N°1

Partie A
1°)E’tudier le signe du polynéme P(X)=-8X2?+2X +1 ou X est un réel.

2°)Soit g la fonction définie sur R par g(x)=-8e¢* +e™* +2

—8e% +2¢% +1

X

a)Montrer que pour tout réel x, g(x) =
b)Résoudre dans R 'équation : —8e* + 2e* +1 =0, en déduire les solutions de l'équation g(x)=0.
¢)Etudier le signe de la fonction g sur R.

Partie B

. . g 8-e* , . .
Soit f la fonction définie sur R par:f(x)= ; ex . Sa courbe représentative Cyest donnge ci-dessous.
+e %

D)

14

C

1°)Calculer les coordonnées des point ersection de la courbe Cr avec les axes du repére.
2°)Etudier les limites de la fonctio —oo et en +owo. Préciser les asymptotes éventuelles a la courbe Cr.
3°)Calculer f (x).

4°)Etudier les de variations de f {d\'
5°)Donner les équations des tang la courbe Cr aux points d’abscisses -3ln2 et 0.
EXERCICE N°2

Partie I

On considére une fonction g\définie sur l'intervalle :|—é,+oo|: par :g(x) =-x2 +a x — In(2x+b), ot a et b sont deux
(@]

réels. o]

Calculer a e e la courbe représentative de g dans un plan muni d’un repére (O, 1 , ] ) passe par lorigine
N T, . . , . 1

du repeére ette une tangente parallele a l'axe des abscisses au point d’abscisse 3

Partl%\@\

Soit f la fonction définie sur l'intervalle }éﬁcn[ par : f(x) =-x2 + 2x — In(2x+1).
On admet que [ est dérivable et on note f° sa dérivée.

Le tableau de variation de la fonction f est le suivant :




x 4 0 i Heo
signe de f”’(x) - 0 + 0 -
variations +o0 %_,_h]‘%)
de \ /
f \
0 — o0

1) Justifier tous les éléments contenus dans ce tableau.

2) a) Montrer que l'équation f (x) = 0 admet une solution a dans lintervalle }—éﬁoo[ .

b) Donner un encadrement de a d’amplitude 10-2.

3) Déterminer le signe de f (x) sur l’intervalle}—éﬁm{ .

EXERCICE N°3 @
Soit f la fonction définie sur R par : f(x) = x2 e2~,
1) Déterminer trois réels a, b et c tels que la fonction F définie sur R par : F(x) = (ax? + bx soit une

primitive de f sur R.
2) En déduire la primitive de f sur R qui s‘annule en x = 0.

EXERCICE N°4

graphiques : 5 cm sur l'axe des abscisses et 10 cm sur l'axe des ordonnéaes,
Partie A ©
1° )Etudier le sens de variation de la fonction fi.

2°) Montrer que, pour tout réel x appartenant a l'intervalle [0 ; P \ =lIn (1 + ﬁ)

En déduire la limite de f1 en + oo,

3° )Dresser le tableau de variation de f1.

Partie B

1°) Calculer fr'(x) pour tout x appartenant a l’interva%%#ko[et en déduire le sens de variation de la
fonction fi.

2°) Montrer que, pour tout réel x appartenant a @ﬂr@w [0;+ of fi(x)=In (1 +k ﬁ)

En déduire la limite de fren + .
3°) Dresser le tableau de variation de f. 4
D) a (Cr) au point O.

4°) Déterminer une équation de la tange

5°) Soit p et m deux réels strictement els que p < m. Etudier la position relative de (C p) et (C ).
6°) Tracer les courbes (C 1) et (C 2) a leurs tangentes respectives (T1) et (Tz) en O.
EXERCICE N°5

Partie A.

X

On désigne par [ la fonctio inté sur R par f(x)= e? —e%eton appelle C la courbe représentative de f dans le

repere orthonormal. (0,1}
1°) Etudier les variations f. Préciser les limites de f en - et en +oo,
2°) Déterminer le signe e f(x) en fonction de x.

3°)Tracer la co
Partie B.

Dans cett K on se propose d'étudier la fonction g définie sur R-{0} par g(x) = lne2 -e”

On Im courbe représentative de g dans le repére (O,Z,j)

1°)Préciser les limites de g en -0, en +oet en 0. g =
2°)Calculer g'(x) et déterminer le signe de g'(x) en utilisant le signe de f'(x) et le signe de f(x) . Dres&erzl)éwtabjeau
de variation de g.

X
3°)Démonter que pour tout x réel strictement positif :g(x)—x = ln{] -e 2}




Montrer que la droite D d'équation y = x est asymptote & la courbe G. Etudier la position de la courbe G par
rapport a D pour tout x réel strictement positif.

X
4°)Démontrer que pour tout x réel strictement négatif: g(x) —% = ln[] —ng

Montrer que la droite d d'équation y zg est asymptote & la courbe G.

Etudier la position de G par rapport a d pour tout x réel strictement négatif.

5°)Construire G, D et d dans le repére O,;,}). On utilisera un graphique différent de celui de la partie A
EXERCICE N°6

Partie I

1°) Soient a, b et ¢ des nombres réels. On définit une fonction g sur R par g(x) =(ax +b)e* +¢
a) Calculer g'(x).

b) Le tableau de variation de g est le suivant :
En utilisant les données numériques de ce tableau, établir quea =1,b=-1etc=2. @
X —o0 0 1 2 +00

g'(x) + 0 - % ©
2 _r e"2+2
- O
—0 2
Ainsi pour la suite du probléme : g(x) =(2x - 1) e~ +2. \
2°) a) Montrer que l'équation admet une solution unique dans l'intervg .

On note o cette solution. X
b) Déterminer & l'aide de la calculatrice la valeur décimale arrondi ieme de o.

o
3°) Etudier le signe de g(x) pour x appartenant a R. \
Partie I1
Soit la fonction définie sur R par f(x) =2x + 1 —x e~ o o
1) a) Déterminer la limite de f en +oo
b)Déterminer la limite de f en -oo (on pourra mettr teur dans l'expression de f(x)).

2) a) Montrer que f (x) = g(x)
b) Dresser, en le justifiant, le tableau de variati fsur R.

3) Dans le plan muni d'un repére ort %l on appelle C la représentation graphique de fet D la droite
d'équation y = 2x + 1.
lim [f(x)~(2x+1 K
o) Déterminer ol 1)~ ( @
b) Donner une interprétation ue de ce résultat.
¢) Etudier la position de C apport a D.

d) Tracer D et C dans le\planmuni du repére orthonormal (O, T, j).
On prendra pour unitg graphique 2 cm.
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